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	Asignatura: Matemáticas
	Período: Tercero
	Administrador (es) de Programa:

· Juan Andrés Galindo Cepeda 

	Tema: Identidades y Ecuaciones Trigonométricas
	


TIEMPO: 8 Unidades de clase.
RECURSOS: Libro Matemáticas Redes de Aprendizaje Para la Vida, Proyecto Sé, Calculadora Científica, e Internet.
APRENDIZAJES ESPERADOS (TARGET LEARNING):

· Reconocer y aplicar identidades trigonométricas.

· Simplificar expresiones utilizando identidades trigonométricas elementales.

· Seleccionar una identidad, simplificar su solución trabajándola de atrás hacia adelante o viceversa.

· Calcular funciones trigonométricas relacionadas con la adición  o sustracción de dos ángulos. 

INDICADOR DE AUTONOMIA (AUTONOMY INDICATOR): Manejo de información: Extrae y organiza la información necesaria de fuentes apropiadas que le permitan proponer soluciones a diferentes tipos de problemas.
ESTRATEGIA DE APRENDIZAJE (LEARNING STRATEGY): Cuadros Comparativos.
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1.1.  AMBIENTACIÓN

Para el trabajo durante este periodo es importante desarrollar en cada uno de nosotros la habilidad visual de discriminación. Capacidad que nos permite evaluar diferencias y semejanzas entre dos o más elementos, y que es de ayuda al momento de desarrollar un identidad, resolver una ecuación o solucionar un problema; detectando el origen de una distorsión o una desviación del "deber ser", que es el origen del problema y el comienzo de la solución del mismo. Las personas con deficiente discriminación visual no aprecian las diferencias entre causas y efectos y, por lo mismo se incapacitan para resolver problemas. La capacidad para observar conductas y su relación con estados de ánimo o pensamientos también depende de la discriminación visual; los padres, docentes y directivos y todas las personas con fuertes relaciones interpersonales necesitan desarrollar está capacidad para detectar las diferencias conductuales. 
Se puede estimular esta habilidad con ejercicios encaminados a encontrar diferencias entre dos dibujos o figuras iguales entre varias opciones; juegos con detalles; recortar patrones; rompecabezas; empleo del microscopio; juego de béisbol, tenis, ping pong, bádminton; elaborar disecciones; costura y tejido; realizar escaladas en el campo.
Encontremos diez diferencias entre la imagen de la izquierda y la de la derecha del siguiente gráfico:
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Imagen tomada de: http://img395.imageshack.us/i/26109152771a58df1a48oqg9.jpg/
1.2.  ACTIVACIÓN DE CONOCIMIENTOS PREVIOS

1.2.1. [image: image46.png]Seno. | Cosor

Coso. | Semot




A continuación se presentan identidades fundamentales, trabajadas durante el anterior semestre. Clasifiquémoslas por colores según correspondan a un tipo de identidad reciproca, por cociente, pitagóricas, de ángulos complementarios o de simetría:
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[image: image51.png]Prove that sin 6 (csc  — sin ) = cos? 6.
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¿Qué curioso, puedes decir cuántos triángulos sobrepuestos hay?, Uno de ellos es diferente de todos los demás, si averiguas cuál es diferente de…
1.2.2. Completemos el siguiente cuadro con un ejemplo y la definición que se tiene para cada concepto:
	CONCEPTO
	EJEMPLO
	DEFINICIÓN

	Igualdad
	
	

	Desigualdad
	
	

	Ecuación
	
	

	Inecuación
	
	

	Identidad
	
	


1.2.3. Un aspecto fundamental para el trabajo de este periodo es el manejo algebraico que se tenga, por esto realicemos un ejercicio comparativo de expresiones aritméticas, algebraicas y trigonométricas y realicemos con ellos operaciones  y transformaciones elementales:
	EXPRESIÓN ARITMETICA
	EXPRESIÓN ALGEBRAICA
	EXPRESIÓN TRIGONOMETRICA

	Sumar:
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	Sumar:
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	Sumar:
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	Multiplicar:
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	Multiplicar:
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	Multiplicar:
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	Factorizar:
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	Factorizar:
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	Factorizar:
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1.2.4. Simplifíquense las siguientes expresiones:
a. 
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b. 
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c. 
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d. 
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1.3. INFORMACIÓN (200 Minutos)
1.3.1. La trigonometría se caracteriza por la gran cantidad de fórmulas que presentan una interrelación entre las funciones trigonométricas básicas. Las identidades se pueden confirmar si logramos transformar un lado de la expresión en el otro, realizando procesos algebraicos. A continuación desarrollamos un ejercicio de comprobación de una identidad para ser analizado y discutido en pequeño grupo: 
	Razón o explicación
	Identidad a comprobar
	Proceso
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1.3.2. Las siguientes expresiones corresponden a la demostración de la identidad: 
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	Razón o explicación
	Identidad a comprobar
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1.3.3. Analiza la siguiente demostración realizada para encontrar el valor de la relación seno y coseno de la suma de dos ángulos:
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1.3.4. A partir de estas demostraciones podemos construir otras identidades importantes, apoyados en nuestros preconceptos determinemos la tangente de la suma de dos ángulos:
	TANGENTE DE LA SUMA DE DOS ÁNGULOS
	Explicación de cada paso
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1.3.5. Construye un friso con todas las identidades trabajadas durante este año y preséntalo al profesor al finalizar el periodo.
1.4. MI META DE APRENDIZAJE

Redacte en las siguientes líneas de acuerdo con la información preliminar la forma cómo asimilara los nuevos conceptos a trabajar. Es importante establecer en ella el qué se va a aprender, el cómo se logrará y el para qué o uso que se le dará.
_______________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________
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2.1. Realiza las actividades propuestas del texto guía de la página 145.

2.2. Realiza las actividades propuestas del texto guía de la página 146.

2.3. Simplifica las siguientes expresiones trigonométricas del anexo utiliza las estrategias vistas.

2.4. Demuestra  las siguientes identidades del anexo utiliza las estrategias.
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3.1. Realicen las actividades propuestas del texto guía de la página 147.
3.2. Socialicen los resultados anteriores 

3.3. Realicen la lectura autorregulada de las páginas 148 a 153. Completen las fichas con las identidades y resuelvan las actividades propuestas.

3.3. SAY IT IN ENGLISH (20 min)
3.3.1. Pre reading: Read the following text about Trigonometric identities, look up in a dictionary the meanings of the key terms
AN IDENTITY IS AN EQUALITY that is true for any value of the variable. (An equation is an equality that is true only for certain values of the variable.)  In algebra, for example, we have this identity:

(x + 5)(x − 5) = x² − 25.

The significance of an identity is that, in calculation, we may replace either member of the identity with the other.  We use an identity to give an expression a more convenient form.  In calculus and all its applications, the trigonometric identities are of central importance.
	In English
	In Spanish

	Trigonometric identities
	

	Equation
	

	Variable
	

	Values
	

	Expression
	

	convenient form
	


3.3.2. Reading: Color in red Reciprocal identities. Color in blue Pythagorean identities. Color in yellow reciprocal identities.
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3.3.3. Post reading.  Read the tips and practice for proving an identity.

[image: image42.png]Tips for Proving an Identity
To prove an identity, use one or more of the following tips:

I. Work with the more complicated side of the equation.

2. Use basic identities to rewrite unlike functions in terms of the same
function.

3. Remove parentheses.
4. Find common denominators to add fractions.

5. Simplify complex fractions and reduce fractions to lowest terms.
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4.1. AUTOEVALUACIÓN  (SELF-EVALUATION)(20 minutos)
Prepárate para la evaluación, para esto contesta sinceramente las siguientes preguntas:

	DESEMPEÑO
	SI
	NO
	¿POR QUÉ?
	¿CÓMO MEJORAR?

	Simplifico expresiones utilizando identidades trigonométricas elementales.
	
	
	
	

	Resuelvo identidades trigonométricas.
	
	
	
	

	Calculo funciones trigonométricas relacionadas con la adición  o sustracción de dos  ángulos.
	
	
	
	


4.2. HETEROEVALUACIÓN (TEACHER´S -EVALUATION) (80 minutos)
Para estudiar para la evaluación observa el esquema y propón preguntas para cada numeral, luego resuélvelas.

a. Escribe cada expresión en términos de …

b. Simplifica la expresión utilizando identidades…

c. Demuestra las siguientes identidades …

d. Demuestra por medio de un contraejemplo si las siguientes expresiones son identidades…


Reforcemos nuestro conocimiento realizando las actividades propuestas en la guía general para este momento de la unidad de formación.

BIBLIOGRAFÍA y WEBGRAFÍA (BIBLIOGRAPHY AND WEB REFERENCE)

· Martín, J. E. (s.f.). www.ite.educacion.es/. Recuperado el 10 de agosto de 2011, de Instituto de Tecnologías Educativas : http://platea.pntic.mec.es/jescuder/

· GARCÍA E IBÁÑEZ, Matemáticas II, Geometría y Trigonometría, Ed. Thomson. México. 2006
· GOODSON y MIERTSCHIN, Trigonometría con aplicaciones técnicas, Ed. Limusa. México. 1992

· HIRSCH/SCHOEN, Trigonometría conceptos y aplicaciones, Ed. MacGraw-Hill. México. 1987

· STEWART JAMES, Precálculo, Tercera Edición, Ed. Thomson. México. 2001

· www.mathwarehouse.com. (s.f.). www.mathwarehouse.com. Recuperado el 20 de agosto de 2011, de
· http://www.mathwarehouse.com/trigonometry/law-of-sines/ambiguous-case-of-law-of-sines.php
· www.themathpage.com/atrig/definitions-trigonometric.htm
· http://recursostic.educacion.es/descartes/web/.

· http://www.es.wikipedia.org

· http://www.matematicafamdiez.blogspot.com
· http://docentes.educacion.navarra.es
· http://www.cabri.com
· http://www.math.com
· http://www.intmath.com
· http://www.grupoeducare.com

· http://www.edu.xunta.es/contidos/sec/mate/Descartes/Bach_CNST_1/razones_trigonometricas/suma2.htm[image: image44.png]









1. INDUCCIÓN     (INDUCTION)











100 MINUTOS





Identidades Recíprocas








Identidad Pitagórica





División de Fracciones








Suma de Fracciones








Identidad Cociente








Ejecútense las manipulaciones algebraicas necesarias, como adiciones o sustracciones de expresiones racionales, o multiplicación y factorización de polinomios.








Verifíquese la expresión final contra la forma que se trata de obtener. A menudo es conveniente escribir formas alternativas del miembro que se está manipulando.








Trabájese inicialmente sólo con un miembro de la ecuación; generalmente es más fácil empezar con el miembro más complicado y simplificarlo según las restantes recomendaciones.








Háganse sustituciones utilizando las identidades básicas. A menudo resulta útil reescribir una expresión en términos de senos y cosenos.











2. APRENDIZAJE INDIVIDUAL     (INDIVIDUAL LEARNIG)











100 MINUTOS











3. APRENDIZAJE DE GRUPO     (GROUP LEARNIG)











     100 MINUTOS











4. EVALUCIÓN     (EVALUATION)











100 MINUTOS











5. APRENDIZAJE EN CASA     (HOME LEARNIG)











100 MINUTOS
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